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Достаточное условие бесконечности полурешетки Роджерса-Ершова

Б. С. Калмурзаев

Пусть A,B−произвольные множества, S = {A,B}, и пусть R — произвольное непустое
вычислимо перечислимое множество. Определим нумерацию νR семейства S, полагая

νR(x) =
{
A, x ∈ R;
B, x /∈ R;

для каждого x ∈ ω.
Для любых множеств R,Q мы имеем νR ≤ νQ тогда и только тогда, когда R ≤m Q.

Кроме того, νR ⊕ νQ ≡ νR⊕Q. Таким образом, отображение ν индицирует изоморфизм
верхней полурешетки вычислимо перечислимых m-степеней в верхнюю полурешетку
всех нумераций семейства S по модулю эквивалентности нумераций.

Теорема. Пусть A,B — произвольные Σ−1
n −множества, S = {A,B}, и пусть

R — произвольное непустое вычислимо перечислимое множество. Если существуют
вычислимо перечислимые множества B0, C и Σ−1

n−1 множество B1 такие, что:
1. B = B0 \B1;
2. B1 ∩A−вычислимое множество;
3. C ∩A и C ∩ A ∩B вычислимые множества;
4. C ⊇ B \A;
5. Если n− нечетное, то Bn−1 ⊆ A;
то νR является Σ−1

n -вычислимой нумерацией семейства S.
Неопределяемые понятия можно найти в [1]. Приведенные выше условия явля-

ются некоторым обобщением достаточных условий Σ−1
n -вычислимости нумерации νR

из работы [2].
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