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Мальцевские чтения 2018 Теория вычислимости

Полурешетки Роджерса семейcтв отношений эквивалентности

Б. С. Калмурзаев, Н. А. Баженов

В работе [1] для произвольного n ≥ 1 доказано существование универсальной Σ−1
n -

вычислимой нумерации для семейства всех Σ−1
n -отношений эквивалентности. В ра-

боте для произвольного обозначения a ненулевого вычислимого ординала рассматри-
вается Σ−1

a -вычислимые нумерации семейства всех Σ−1
a -отношений эквивалентности.

Для таких семейств установлено существование бесконечного числа попарно несравни-
мых фридберговых нумераций и бесконечного числа попарно несравнимых позитивных
неразрешимых нумераций. В установлении этого факта ключевую роль играет следу-
ющий результат:

Теорема. Для бесконечного множества A = {a0 < a1 < a2 < . . .} ⊆ ω зададим
семейства отношений эквивалентности

FA := {Id1} ∪ {E([0; ai]) : i ∈ ω},

GA := {Id} ∪ {E(ω \ [0; ai]) : i ∈ ω}.

Пусть a ∈ O, |a|O 6= 0, E — это Σ−1
a -вычислимое семейство отношений эквивалентности.

Предположим, что существует бесконечное вычислимое множество A, для которого E
удовлетворяет одному из следующих условий:

(i) FA ⊆ E и при этом e(a) = 1 или |a|O ≥ ω;
(ii) GA ⊆ E и при этом e(a) = 0 или |a|O ≥ ω.

Тогда E имеет Σ−1
a -вычислимую фридбергову нумерацию.

Для семейства всех в.п. отношений эквивалентности, с помощью результатов [2],
дополнительно показываем существование бесконечного числа попарно несравнимых
минимальных непозитивных нумераций и существование бесконечного числа главных
идеалов без минимальных нумераций.
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